


Nombre: Clave:

EXAMEN FINAL DE INTRODUCCION
A LAS MATEMATICAS SUPERIORES

miércoles & de diciembre de 2004

Duracién del examen 2.5 horas
No se permiten calculadoras graficadoras Tipo B

. . . 1 ]
. Encuentra el polinomio f () de cuarto grado con coeficientes enteros, 1, —1, —2, —3 sus raices y

F0) = =L 1 punto.
. .. . 22 —6x+9
. Determina el dominio de la funcion f (z) = |/ —5———— .. .o 1.5 puntos.
x4 4 5z
—z si <0 vV—r si <0
. Obtén (fog)(x)sif(x)= { iz G z>0 7Y g(z)= { S s ws0 1.5 puntos.
x
. - 2z + 3
. Sea g (x) = 3 — 4x. Determina una funcién f (x) tal que (g o f) (z) = gy RLERPTERPY 1.5 puntos.
2_22-3
. Dada la siguiente funcién f (z) = T 72070 fetermina:
. . 222 + 4x

a. El dominio y la imagen

b. Los intervalos en los que la funcion es positivo o negativa

c. Las asintotas

d. Lagrafica. de la funcion. ......... ... e 2 puntos
. Dibuja la grafica de f (x) = 3 cos (22 — 7) indicando amplitud, fase y periodo. ................ 1 punto

2 1

. Sea f (x) = * +3 . Prueba que:

a. fesuna fifndich inyectiva

b. 7€Im(f)y2¢Im(f)

c. existeg: R— {2} > R—{-3}talquegeslainversade f.................c.coooen... 1.5 puntos



Cf@=kz-1)(z+1)(z+2) (x—i—;)
5 5
f(x)= §k$3—§kx—k+kx4

1
f(0)=—-k=-14 = k =14 porlotanto f(x) = 14 (z— 1) (z + 1) (z + 2) <:c—|—2> =
352% — 35z + 14a? — 14 =
—m2+6x—97_a:276x+9 B (z — 3)

22+52x  xz(z+5)  xz(z+5)

1 1
tales que P < 0yéstees (—5,0) U {3}

por lo que solo se necesita encontrar los numeros reales

. Siz <0,g(x) =+/—z>0yporlotanto f (g (z)) = = =—.

Siz=0,9(0)=0yf(g9(0)=f(0)=-0=0
siz > 0, entonces g (z) = —2® <0y f(g9(z)) = f (—2%) = 23

2 +1 11z — 20
@) =3 4f (@) = S = () =
2 —2x—-3  (z—3)((x+1)
222 + 4z 2z (x + 2)
dominio R — {0, —2}
Imagen R
Positiva (—o0,2) U (—1,0) U (3, 00)
cero 3, —1
negativa (—2, —1) U (0, 3)
asintotasen x = 0,z = —2
2?2 —22 -3
222 + 4x



50T

257

-2.5

-25 7

/n/_f 25

6. f(x) =3cos(2z — )

2.57

1.257

2.5

7 2vr+1  2y+1

r+3  y+3
L =0y=—=>2x=y

2+ 1
xz+3

Porloque 7 € Im (f),2 ¢ Im (f) y g (z) = 3;_

es la inversa de f

3y —1
=y=2r+1l=ay+3y=z(2—-y)=3y— 1=z = 2y

= 2z+1)(y+3)=Q2y+1)(z+3) =6r+y+2zy+3 =+6y+2ry+3 =

siy # 2




